VARIABLE COMPLEJA
Lista 4

(Solucién)

1. Demostrar el teorema de Tannery: Supdéngase que fr(n) € Cy p(n) € Z
satisfacen

» (Vk) fr(n) — Lj cuando n — o0;
= (Vn) (VE) [ fu(n)] < My

= Do My < oo;

= p(n) — oo cuando n — oo.

o0

Entonces Z fr(n) — Z Ly, cuando n — oo.
0 0

= lim, | fx(n)| < My, por lo
que la sumatoria > ° Lj, de hecho existe por comparacion con y_ Mj. Sea e >0y
témese N; tal que ZNI My < §. Témese Ny > Ni tal que n > No = p(n) >
Ny, pues p(n) — oo. Témese N3 > Ny tal que n > N3 = |[fi(n) — Li| <
sovigny Pues fr(n) = Ly. Con la cota [fp(n) — Li| < |fr(n)| + |Lk| < 2Mj,
tenemos para cualquier n > Ny que

p(n) ) Ny p(n)
ka =Y L | o= | DU = L) + Y (fuln) = Ly)
k=0 k=0 k=Ni+1
_ Z Ly
k=p(m)+1
Ny p(n)
< D ) = Lil+ Y (2My) + Z Mj,
k=0 k=N1+1 k=p(m)+1
< (Nl‘i‘l)m‘FQg = €

que es lo que se requiere, pues € era arbitrario.

2. Demostrar: (Vz € C) (1 —|— Z — cuando n — 0o.



Solucidn. Sean

0, n <k,

fr(n) = {n‘k(z)zk, n >k,

= l 1_3 1_2 1_k_1 zk,

k! n n n
k
z

Lk - H:

Mk = ’Lk‘a

p(n) = n.

Luego aplicar el teorema de Tannery, observando que fi(n) — Lj cuando n — oo
y que S°0° My, = el?l < oo,

Conclusién: S0, fu(n) = Z": <Z> (2>k k= (1 5

k=0



